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Пусть M - метрическое пространство, содержащее хотя бы 2 точки. Хроматическим чис-
лом χ(Rn

p , M) называется наименьшее число цветов, необходимое для покраски всех эле-
ментов Rn

p таким образом, чтобы не было одноцветных подпространств, изометричных M.
Метрическое пространство M называется ℓp-рамсеевским, если χ(Rn

p ,M) → ∞ при n → ∞.
Случай p = 2 приводит к рассмотрению евклидовой теории Рамсея [1], в то время как p = ∞
порождает теорию Рамсея относительно max-нормы [2].

В данном докладе рассмотрены χ(Rn
p ,Bk) при p ∈ 2N, где Bk - арифметическая прогрес-

сия длины k. Обозначим элементы такой прогрессии через v1, v2, . . . , vk. Будем считать, что
разность прогресии равна единичному вектору. В то же время сузим класс рассматриваемых
раскрасок. Нормальной назовём раскраски Rn

p , полученные из раскраски R+ в соответствую-
щее количество цветов и сопоставлением элементу x ∈ Rn

p цвета числа ||x||pp. Хроматическое
число относительно таких раскрасок будем обозначать χnorm(Rn

p ,Bk)
Пусть xi = ||vi||pp ∀i = 1..k. Из рассмотрения явных формул для значений xi получено,

что при k > p существуют коэффициенты ci ∈ N и константы c ̸= 0 таких, что

p+1∑
i=1

ci xi = c

.
С помощью такой линейной комбинации получены явные нормальные раскраски Rn

p в
константное число цветов, исключающие одноцветные изометрические копии Bk.

Теорема 1. Для p ∈ 2N и некоторой константе c χ(Rn
p ,Bp+1) ≤ c для любого n ∈ N.

Для прогрессий меньшей длины такой линейной зависимости xi нет. Более того, при боль-
ших размерностях n для многих наборов x1, . . . , xk существуют соответствующие арифмети-
ческие прогрессии v1, . . . , vk. Используя это наблюдение, доказано следующее утверждение.

Теорема 2. Для p ∈ 2N и k ≤ p χnorm(Rn
p ,Bk) → ∞ при n → ∞.
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